الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني لامتحانات والمسابقات 
امتحان شهادة بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2009 
الشعبة : رياضيات 


اختبار في مادة : الرياضيات المدة : 04 ساعات ونصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين : 
الموضوع الأول 


تمرين 1: (4 نقاط) 


× عدد طبيعي أكبر من 1 و در عدد طبيعي. 
إر عدد طبيعي يكتب في نظام التعداد ذي الأساس × بالشكل 5566 = 4 
1) أ- أنشر العبارة (1+ +)(6 +2 ×5) ثم أوجد علاقة تربط بين × و بر إذا علمت أن 
2y (‏ + 6()2 + ×5)= 4 . 
ب- احسب × و بر إذا علمت أن × عدد أوّلي أصغر من 12 » ثم اكتب تبعا لذلك 
العدد ۸4 في نظام التعداد العشري. 
2) أ- عيّن الأعداد الطبيعية التي مربعاتها تقسم العدد 584. 
ب- عيّن الأعداد الطبيعية > و م حيث 8< ع التي تحقق: 
a+b -2‏ 
0 


تمرين 2: (5 نقاط) 

كيس به 10 كريات متمائة لا نميز بينها عند اللمس منها 4 بيضاء و 6 حمراء. 

1) نسحب عشوائيا من الكيس 3 كريات في آن واحد. ش 
أ- احسب احتمال الحصول على 3 كريات بيضاء. 
ب- احسب احتمال الحصول على الأقل على كرية حمراء. 

2) ليكن × المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب عدد الكريات البيضاء المسحوبة. 
عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي X‏ واحسب أمله الرياضي ( ×) . 

3) نسحب من الكيس في آن واحد 3 كريات خمس مرات على التوالي مع الإعادة (الإرجاع). 
احسب احتمال الحصول على 3 كريات بيضاء مرتين بالضبط. 


صفحة 1 من 4 


تمرين 3: (5 نقاط) 
الفضاء مزود بالمعلم المتعامد والمتجانس (0:7,7,5). 
نعتبر التقطتين (4)2,1,2 و (1-,8)0,2 والمستقيم ((1) ذو الثمثيل الوسيطي 
2+3 عر 
2 حيث 1ع 1 
2-1 
1) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (48). 
أثبت أنّ (72) و (48 )۷ ينتميان إلى نفس المستوي. 
2) نعتبر المستوي (2) الذي يشمل المستقيم (48) ويوازي المستقيم (2) . 
أ- بين أن الشتعاع (1,5,1) عمودي على المستوي (م). 
ب - اكتب معادلة للمستوي (2). 
ج - بيّن أن المسافة بين نقطة 11 من (7) والمستوي (2) مستقلة عن موضع 14 . 
د - عيّن تمثيلا وسيطيا لمستقيم تقاطع المستوي (P)‏ مع المستوي ) (voz‏ 1 


تمرين 4: (6 نقاط) 
) نعف التالة العددية مر على المجال [1,5] باعبارة: شع - مم ' 


ليكن (0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجائس ( ثر, 7: 0). 
الوحدة على المحورين 307. 
أ- ادرس تغيرات الذالة “ر 
ب- أنشئ المنحنى البياني (cC)‏ والمستقيم (۸) الذي معادلته × = مر في نفس المعلم, 
2) نعتبر المتتالية العددية (,67) المعرّفة على N‏ بحذها الأوّل 5 = رل و بالعبارة: 


/ 
e‏ ت عر 
TU,‏ 
أ أحسب U,‏ 2 


ب- استعمل المنحني (C)‏ والمستقيم (۸A)‏ لتمثيل الحدود و لاء ,ا رل على محور الفواصل. 
3 أ- برهن آنه من أجل كل عدد طبيعي 7: ١/5‏ < ,ںا . 
ب- بين أن المتتالية (,ن) متناقصة تماما, ماذا تستنتج بالنسبة إلى تقارب (,,ا)؟ 


4( أ برهن أته مهما يكن العدد الطبيعي ر فإن: (5له- ,5)7 >(۷5- بن (u‏ 


n 


ب- استنتج أن )8=( )(<)#8-.( .اهي lim U,‏ ؟ 


صفحة 2 من 4 


الموضوع الثاني 
تمرين 1: (4 نقاط) 
نرفق بكل عدد مركب 2 يختلف عن 1 العدد المركب (2)/ حيث: .2-5 -(2) / 
0 

1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة: 22 - 451 +23 = (2) ¥ 451 +45) 
2) لتكن 44 صورة العدد المركب 2 في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( 7,7 0) 

أ- عين مجموعة التقط 34 بحيث يكون ( 2) ۶ عددا حقيقيا سالبا تماما. 

ب- احسب العدد المرگب ,2 بحيث: 1> 2,0( | و عي - ((مع) eg (f‏ : 


3 في المستوي المرب نعتبر التقط 84و ٤‏ صور الأعداد المركبة 1 ٠‏ + و ,2 على الترتيب. 
أ- ما نوع المشث 480 ؟ 
ب- عين التقطة 2 نظيرة © بالنسبة إلى المستقيم (48) و استنتج طبيعة الرباعي 4087 . 


تمرين 2: (5 نقاط) 
(,87) المتتالية المعرفة بحدّها الأول 0= ,ل و من أجل كل عدد طبيعي م : 28+1+,نا3 > ورلا . 
(, ) المتتالية المعرفة من أجل كل عدد طبيعي ” كما يلي : 8+ 7ه + ,= ,7 حيث ى و / عددان حقيقيا 
1) عيّن » و6 بحيث تكون المتتالية (,7 ) متتالية هندسيةء يطلب حساب أساسها وحذها الأول . 
2) احسب كلا من ,7 وبل بدلالة م. 
3 احسب المجموعين 5 و "5 حيث: ,17 +... + ,1+ ,7+ ,]1ع 35 و ,ل +... + .S' =U, +U, +U,‏ 
4) أ- عيّن حسب قيم العدد الطبيعي ” بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”3 على 5 . 
ب- عيّن قيم العدد الطبيعي ”7 التي يكون من أجلها ,0 مضاعفا للعدد 5 . 


تمرين 3: (4 نقاط) 


نعتبر في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (۸, ,1 0) » المستويين ( 2)و (,/)حيث 
0= 2- 2- بر2 + × معادلة للمستوي (2) 


| 


8 +2 +1 جر 
و (a .B)eR?‏ ; به +1= ر تمثيل وسيطي للمستوي (,7). 
z=5+a+B‏ 


1) اكتب معادلة للمستوي (,2). 
2) عيّن شعاعا ناظميا 7 للمستوي (2) وشعاعا ناظميا د7 للمستوي (,2). 
3 بين أن المستويين (2) و (,2) متعامدان. 
4) أ- (3,1,1) 4 نقطة من الفضاءء عين المسافة ,4 بين التقطة 4 والمستوي (2) ثْمّ المسافة 
يك بين 4 و (2). 
ب- استنتج المسافة ,4 بين التقطة 4 والمستقيم (۸) تقاطع المستويين )٨(‏ و (,2). 
5 أ- عيّن تمثيلا وسيطيا بدلالة 4 للمستفيم (4) حيث 4 عدد حقيقي. 
ب- 14 نقطة كيفية من (۸) » احسب 21/42 بدلالة 4 مستتتجا ثانية المسافة بين 4 و(4) . 


أ صفحة 3 من 4 


تمرين_4: (7 نقاط) 


الدالة العددية المعرفة على المجال 1م+ : 1-[ كما يأد 0 
Vx +1 2 1‏ 


(.,©) منحنى الذالة ۶ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (ز , 127 0) . 
1) ادرس تغيرات الدّالة ۶ . 
2 أ- بين أن المنحنى ( ,©) يقبل مستقيمين مقاربين أحدهما (2) معادلته: +« دير . 
ب- ادرس الوضعية النسبية للمنحنى (/©) و (0). 
3- بيّن أن (,0©) يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها ,#دحيث: 1,4 > ر× > ١1,3‏ 
ب- عين معادلة (4) مماسا للمنحني (,©) في نقطة تقاطعه مع محور الثراتيب. 
ج- ارسم (4) و (,©) في نفس المعلم. 
4) أوجد الذالة الأصلية للدّالة “/ر والتي تنعدم من أجل القيمة 0 للمتغير × . 
5) ع الدالة العددية المعرّفة على المجال ]0+ : 1-[ بالعبارة: (*«)/ر| > («)ع . 
(,0) منحنى الذالة يم في المعلم السابق. 
- بيّن كيف يمكن إنشاء (,6©) انطلاقا من (,0)) › ثم ارسمه في نفس المعلم الستابق. 
6 ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي ١‏ عدد وإشارة حلول المعادلة ذات المجهول × : ع («)ج. 


صفحة 4 من 4 


محاور الموضوع 


عناصر الإجابة العلامة 
مجزأة المجموع 
اا مه 
تمرين 1: ( 4 نقاط) 
1. أ- نشر العبارة (1+ ×)(6+ ×5)... 025 
العلاقة بين × و برهي: 1+ 2= × . a‏ 05025 
ب- (7,3) =( برو ع) أو(11,5) =( رر) 0252 ` 
من أجل (7,3) =( بر,») لدينا 2008 = 4 0.25 
من أجل (11,5) =( ر,») لدينا 7332 = 4 .... 025 
2. أ- القواسم المطلوبة هي 1 و2 . : E‏ 052 
ب- تعيين الأعداد الطبيعية م و م : (1,5 1)-(قره) 05-2 
تمرين 2: ( 5 نقاط) 
(i-1‏ ديام مط لس ناشوف Olle SEAR RS‏ 
30 
ب م 0001217 0 OS‏ 
0 
O E DAS 2‏ 
1 
ITIT ITT‏ م OASIS ae‏ 
|30 10 2| 6 1 
RSet 2)0( -‏ ا 
3 22 
3 1 )2( ل a RRR PF s2 eC}‏ 


الإجابة النموذجية لموضوع مقترح لامتحان :.البكالوريا.. دورة : 2009 . 


اختبار مادة : الرياضيات الشعبة: الرياضيات 


الموضوع الأول 


صفحة 1[ من 4 


. المدة : 04سا و30د 


تابع الإجابة_ اختبار مادة : الرياضيات _ الشعبة/ : _ الرياضيات 


محاور الموضوع 


هندسة فضائية 


دوال عددية 


عناصر الإجابة 


x= 2-2 
1+4=ر‎ 
2=2-34 


* إثبات أن (2) والمستقيم (48) لا ينتميان إلى نفس المستوي 
لدينا 48م لا يوازي (1,2-,3) ر7 والمستقيمان غير متقاطعين 
2 أ لإثبات أن الشعاع م عمودي على المستوي (5) يكفي إثبات أنه عمودي 
على الشعاعين 48 و ر7 باعتبارهما شعاعي توجيه للمستوي (2) 
ب- المستوي (2) يشمل النقطة 4 وعمودي على ر 
منه معادلته هي 2-9-0 +ر5+×:(۲) 


تمرين 3: (5 نقاط) 


1) التمثيل الوسيطي للمستقيم (48) 


ج - المسافة بين 14 د(م)هي چ - ((م)./400 هي مستقلة عن موضع 14 
د - معادلة(جوبر) - التمثيل وسيطي لمستقيم تقاطع (7) مع (2ر 
y=‏ 
5 -2=9 


تمرين 4: (6 نقاط) 
1) أ- دراسة التغيرات 
2 
7 . - («)ام - إشارة (») ۶ واتجاه التغيّر - 
2 
7 


کے ت ا 


ب - إنشاء المنحني (0) و المستقيم (4) 

2 أ-حساب ,ل 0 
ب تمتيل الحدود ولا» لاء يا 

3 إثبات أته من أجل كل عدد طبيعي 7: 5ل < ,له... 
ب إثبات أن المتتالية متناقصة تماما واستنتاج أنها متقاربة 


4) أ إثبات صحة )5= ,3(0 > (كله- (U...‏ 
- ساچ ان: (5/- 0( )> (قل- (u,‏ 
lim U, = J5‏ 


ا 


0.25+ 0.5 


0.75 


0.5 + 0.25 


0.5 + 5 
0.5 


0.25 + 0.75 


+ 0.25 


0.25 
0.75 
0.75 
0.25+ 0.75 


0.5 


FFF 


صفحة 2 من 4 


06 


تابع الإجابة اختبار مادة : الرياضيات الشعبة/ :...الرياضيات 


محاور الموضوع 


الأعداد المركبة و الهندسة 


المتتاليات و الموافقات 


4 أ دد ره : 


ب الد ذو هود 


ب يك 2ر 142 a‏ 


14 
وه = 00۸,47 س 


صفحة 3 من 4 


عناصر الإجابة 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول :4ن 
1) المعادلة تكافئ: 34-0+ 22+102 ل مم 
2 - و دلخ ; 5-31-= 2 ¦ 22-5431 ETS‏ 
2) أ - مجموعة النقط ر بحيث يكون (2)/ عددا حقيقيا سالب تماما هي القطعة المستقيمة 
المفتوحة ]8 4| حيث (0,1) كل ; B(,0)‏ -- زد 00 
ب- من المعطيات ينتج :-=(ر2) /رومنه نجد ز+ا= م2 eS‏ 
3) أ-. المثلث 8٥‏ 4 قائم ومتساوي الساقين 
ب- (0)0,0 والرباعي 0782 مربع 0 

التمرين الثاني 05 ن 
1- 1-م دم ء الأساس: و ي»ء الحد الأول : A =١‏ 
2- قحي" 1- س- "3= E U,‏ 
O 5 0 -)+1 1 +2(-1| : S =6 -3‏ 
4-أ بواقي القسمة الإقليدية منتالية دورية دورها 4 والبواقي هي :1 243 .. 
نبا - 20۸ = صر 17+ 20k‏ = ور 18+ n= 20k‏ ;11+ غ20 - SOSRET keN/n‏ 
| 
التمرين الثالث : 04 ن 

1) معادلة (ر2) ; 5=0+ م ر × SAS‏ 

.. 2(1 -1,-1) : (1,2,1) © 

....(P2)L(P) © 


العلامة 


0.25<2+0.75 
0.25<2 


5 | 075+05 


0.5 


يما رجايد- | ١‏ 


محاور الموضوع 


ال ودووال العدد 


ا م 


حبار نمست , اترپ اصیات اصعب ۲ ,,, ,نري اصسیابت 


عناص ر الإجابة 


التمرين الرابع : 07 ن 


-(1 


lim f(x)=+o; lim f()=— 
1ج × تدج‎ 


- المشتق و إشارته 


2 - 1-- برمعادلة مستقيم مقارب E,‏ رو سو مد لخم 
lim (f (x)-x)=0‏ ومنه (,0) يقبل مستقيما مقاربا مائلا (0) معادلته برد ر 
40ج × 


ب- نقطة التقاطع : (2-,4)0 ٠‏ معادلة المماس 2- ب2= بر 


4 - الدالة الأصلية هي 4+ 1+ 2-4 مط =(»)۴ 


5)- تبرير كيفية رسم (ع©) و انطلاقا من ( ,ع) SRN,‏ 
6)-المناقشة : 0- بم للمعادلة حل وحيد موجب (م+- ») 
2> إس|> 0 للمعادلة حلين موجبين تماما 

2ل = || للمعادلة حلان أحدهما موجبا والآخر معدوما 

2 <| | للمعادلة حلان مختلفان في الإشارة 


143 


صفحة 4 من 4 


05 
0.75 
0.50.25 
0.5 


0.5 
0.25x2 


0.75 


